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 3فصل 
 درس دٍم : هساحت ٍ کارتزدّای آى
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 65صفحِ 

 

 

 

 

ABH ; H AH BH AB

a a
AH a AH a

S AH BC S a a a
ABC ABC

     
     

      

2 2 2
90

2 2
3 32 2

2 4 2

1 1 3 3 2

2 2 2 4

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

آى چْار ضلعی هساحت ّز چْار ضلعی کِ قطزّای آى تز ّن عوَدًذ تزاتز است تا ًصف حاصلضزب اًذاسُ ّای دٍ قطز  
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 را رسن هی کٌین: AHارتفاع ABCالف : در هثلث 

ABM
BM MC

ABM ACM

ACM

S AH BM
S S

S AH CM

 



 

1

2

1

2

  

 است. BFCًیش هیاًِ  FMب : تلِ سیزا 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

  

 تالس

 تالس

AM  AM  
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 است.  هیاًِ هثلث   سیزا 

    

      

  

قطع کزدُ اًذ پس تٌا تِ قضیِ  یکذیگز را در ًقطِ  هَاسی  ٍ  سیزا دٍ  پارُ خط 
 قثل 

 ًیش رٍسًقِ  هی تاشذ ٍ تِ رٍش هشاتِ  هی تَاى تِ جای  تا تَجِ تِ ایٌکِ چْار ضلعی 
 استفادُ کزد. اس  
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68فعالیت  صفحِ   

  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 فاصلِ ّای   PM ٍ   PNتاشذ . اگز   BCًقطِ ای رٍی اهتذاد ضلع   P فزض کٌین 
 اس دٍ ساق هثلث    Pًقطِ  AB AC a  ABC  تاشٌذ . پارُ خطAP  ارتفاع ٍ 

BH  اس هثلثABC  .را رسن هی کٌین 
 

 

 

 

 

 

 

  

  

  

 ارتفاع ٍارد تز ساق هثلث است

P

  

C

  

B
B

A

  

M

  

N

  

H

  

  

hamyar.in ﹨﹞﹫︀ر



95 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

69سَال تاای صفحِ   

 

 

 

 

 

h

a a
h a a

a a a

   
    

      

2 4 6 12

2 2
2 2 2 2

12
2 4

3 2 2
144 192 192 8 3

4
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69فعالیت صفحِ   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 شثکِ ای  حذاقل تِ سِ ًقطِ ًیاس  دارینسیزا  تزای رسن هثلث  –ًقطِ هزسی  3حذاقل 

 صفز
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71کاردرکاس صفحِ   
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79توزیي صفحِ   

 

 

 

 

 

   x x x x x x

x a ,b S

        
         

222 2 2 2 2
3 2 10 9 40 10 40 4

1
2 12 4 12 4 24

2

  

 

 

 

 

 

 

 

AB AD

CB CD ABC ACD A A

AC AC

AB AD

A A ABH ADH H H

AH AH

         
             

1 2

90
1 2 1 2

 

ABCDAC BD S AC BD       1 1
8 6 24

2 2
  

 

 

  

  

  

  

  

  

    

 تاشذ در ایي صَرت : تزاتز فزض کٌین فاصلِ دٍ خط هَاسی 
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 هستطیل است پس : ٍارد هی کٌین چْارضلعی  را تز  عوَدّای 

  

  

  

      

  

  

  

  

  

 هیاًِ ّای ّز هثلث آى را تِ شص قسوت تا هساحت ّای هساٍی تقسین هی کٌٌذ:
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APB
APB ABC

ABC

AMQ
APB AMQ BPQM ABP

APB

BPQM
BPQM ABC ABC

ABC

SPB
S S

BC S

ABC;MQ BP AQM ABP

S AM
S S S S

S AB

S
, S S S

S





  





    
   

                
    

3 3 3

4 4 4

2 2
1 1 8

9 2
3 9 9

8 3 2 2
1 2

9 4 3 3

  

 

 

 

 

 

 

 

 

ANچٌاى اختیار کٌین کِ  ABرا رٍی ضلع  Nکافی است ًقطِ   ٍ  91در ایي صَرت دٍ رٍرًقِ تا قاعذُ ّای   20
 تشکیل هی شَد .  15ع ٍ ارتفا 18
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اضاعاگز هساحت چٌذضلعی ّای هتشاتِ تشکیل شذُ رٍی   

a,b,c   را تِ تزتیةa b cS ,S ,S ِتٌاهین تٌا تِ ٍیژگی ّای تشات 
 ًسثت هساحت ّای دٍ چٌذ ضلعی هتشاتِ تزاتز است تا هجذٍر ًسثت

 ا . تِ عثارت دیگز :اضاع هتٌاظز آًْ

                       
S Sb cb c,
S a S a
a a

         
2 2

 

 اس عزف دیگز :

         

b c
ABC; A a b c

a a
S S

b c S S S
b c aS S

a a

        

    

2 2
2 2 2

90 1
2 2

1

  

 

 

 

 

 

 

b
b , i ,S i

S

    
    

14 5 1
2

7 1 5 11

  

 

 

 

 

 

a 
b 

c A 
B 

C 
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Sهساحت تِ رٍش هعوَل :  m n  
 هساحت تِ کوک قضیِ پیک :

     
 

b m n

i m n m n mn m n

b m n
S i mn m n m n mn m n mn

         
                

2 2

1 1 2 2 1

2 2
1 1 1 1 1

2 2

  

 
 

 

 

 

 

 

 

b  4 6 8 

i   9 1 1 

b
S i  1

2
 3 3 3 
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 توزیٌات تکویلی :
 فاصلِ ی آى اس ٍسط ساق دیگز. ثاتت کٌیذ هساحت ّز رٍسًقِ تزاتز است تا حاصل ضزب اًذاسُ یک ساق در  -1
2,ٍ    هتساٍی ااضاع   ABCدر شکل هقاتل هثلث  -9 2 3BF EF   . است 
 هساحت ًاحیِ سایِ سدُ را حساب کٌیذ. 

 
 
 
 
 
 
 تاشذ . ٍ قطز ّای  39اگز ّشت ضلعی هقاتل ، هٌتظن ٍ هحیط آى تزاتز -3

FA  ٍFC ِی  ساٍیEFG . را تِ سِ قسوت هساٍی تقسین کزدُ تاشٌذ 

 را حساب کٌیذ ؟ ABCFهساحت چْار ضلعی 

 

 

BEساًتی هتز هزتع ٍ  91تزاتز  ABCدر شکل هقاتل هساحت -4 EA ,BD DC
1

2
4

ٍسط    Fٍ ًقطِ ی  
 را حساب کٌیذ.  DEFاست . هساحت  ADپارُ خط  

 
 
 

 

 

 

 

ABCاست ًشاى دّیذ اگز  BCهیاًِ ٍارد تز  AMشکل هقاتل در  -5 CDES S APآًگاُ  2 EP DP MP    
 

  

  

A 

E 

C B 

F 

A B 

C 

D 

E F 

G 

H 

E 

A 

B C 
D 

F 

M 

A 

B C D 

P 

E 
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 .پیک حساب کٌیذ سیز را تِ کوک قضیِ  شکل ّایهساحت ّز یک اس  -6
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

در صفحِ هختصات ًقاعی کِ عَل ٍ عزض آًْا اعذاد صحیح هی تاشٌذ را عاهت گذاشتِ این . هزتعی کِ ّیچ یک  -7
دین یِ پیک حل هی کزاس ایي ًقاط ، ًقطِ  درًٍی ًثاشذ.حذاکثز چِ هساحتی دارد؟ آیا اگز ایي سَال را تِ کوک قض

  غییز هی کزد ؟ چزا ؟جَاب ًْایی ت
 

 شکل هقاتل درستی یا ًادرستی ضیِ پیک در قتِ کوک  -8
 راتطِ سیز را تزرسی کٌیذ:

 
 

 

Q R AS S S   

 
 

 

 شکل هقاتل درستی یا ًادرستی ضیِ پیک در قتِ کوک  -9
 راتطِ سیز را تزرسی کٌیذ:

 
 هساحت کل شکل  -هساحت رًگ ًشذُ   قسوت رًگی هساحت 
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