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 ثابت کنید اندازه هر زاویه ظلی برابر است با نصف اندازه کمان مقابل به آن زاویه.
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𝐵𝐶بر دایره مماس است. اگر  𝐴در نقطه  𝐴𝐵در شکل مقابل،  = 𝑏 . 𝐴𝐵 = 𝑎 . 𝐶𝐵 ⊥ 𝐴𝐵  و شعاع دایره𝑟  ،باشد

𝑟 ثابت کنید  =
𝑎2+𝑏2

2 𝑏
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.𝐶(𝑂بیرون دایره  𝑀اگر از نقطه  𝑅)  دو مماس𝑀𝑇′ و 𝑀𝑇  را بر دایره رسم کنیم و𝐻  نقطه برخورد𝑇𝑇′   با خط

𝑂𝑀  : باشد، ثابت کنید 
  𝑇𝑇′  ∙ 𝑂𝑀 = 2 𝑅 ∙ 𝑀𝑇   
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 5/1     نحوه محاسبه زاویه حاصل از برخورد دو وتر در خارج دایره را با رسم شکل و اثبات کامل، بیان کنید.

عمود است. با توجه به اندازه های  𝐷𝐻 بر 𝐴𝐵مماس و  𝐴𝐵بر نیم دایره به قطر  𝑇در نقطه  𝐷𝑇 در شکل روبرو، 5

 را بدست آورید. 𝑥روی آن، مقدار 
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 1 روش رسم مماس بر دایره از نقطه ای خارج دایره را با رسم شکل، ) کوتاه در حد کفایت ( بیان کنید. 6

با استفاده از دستور محاسبه طول مماس مشترک خارجی، فرمول خاص در حالتی که دو دایره مماس خارجند را  7

 بیان و اثبات کنید.

2 

𝑥 3دو دایره واقع در یک صفحه که مماس درونی اند، به ترتیب برابر شعاع های  8 + و طول خط المرکزین  𝑥 2 و 1

𝑥 2آنها برابر  −  است. اندازه شعاع هر دایره را بدست آورید. 1
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 طراح : زهرا علی زاده

 09/10/1402 

 صفحه 2

1/11 

 2هندسه 

 یازدهم
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      ................................................................................................. -2     ...............................................................................................-1   یک چهار ضلعی محاطی است اگر و تنها اگر :
 

5/1 

 شریح کنید.الف( ویژگی ایزومتری در تبدیلات هندسی را ت 13

 را بسیار کوتاه بیان کنید. " بازتاب محوری "مورد از ویژگی های تبدیل هندسی 4ب( 
 

2 

می نامیم.  ′𝐴، نقطه  𝑑را تحت بازتاب نسبت به خط  𝐴قرار دارد. تصویر نقطه  𝑑از خط  6√2به فاصله  𝐴نقطه  14

را  ′′𝐴𝐴حاصل شود. طول پاره خط  ′′𝐴درجه دوران می دهیم تا نقطه  120به اندازه  ′𝐴را حول نقطه  𝐴نقطه 

 محاسبه کنید.
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  موفق باشی عزیزم 

 

 



 
 بارم کلید سوال سوال

1.  
 

 برابر است با نصف اندازه کمان مقابل به آن زاویه. ظلیثابت کنید اندازه هر زاویه 
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2.  
 

𝐵𝐶بر دایره مماس است. اگر  𝐴در نقطه  𝐴𝐵در شکل مقابل،  = 𝑏 . 𝐴𝐵 = 𝑎 . 𝐶𝐵 ⊥ 𝐴𝐵  و شعاع دایره𝑟  ،باشد

𝑟 ثابت کنید  =
𝑎2+𝑏2

2 𝑏
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 طراح : زهرا علی زاده

 09/10/1402 

 صفحه

1/11 

 2هندسه 

 یازدهم

 



3.  
 

.𝐶(𝑂بیرون دایره  𝑀اگر از نقطه  𝑅)  دو مماس𝑀𝑇′ و 𝑀𝑇  را بر دایره رسم کنیم و𝐻  نقطه برخورد𝑇𝑇′   با خط

𝑂𝑀  : باشد، ثابت کنید 
  𝑇𝑇′  ∙ 𝑂𝑀 = 2 𝑅 ∙ 𝑀𝑇   
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4.  
 
 

 

 کنید. نحوه محاسبه زاویه حاصل از برخورد دو وتر در خارج دایره را با رسم شکل و اثبات کامل، بیان
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عمود است. با توجه به اندازه های روی  𝐷𝐻 بر 𝐴𝐵مماس و  𝐴𝐵بر نیم دایره به قطر  𝑇در نقطه  𝐷𝑇 در شکل روبرو،  .5

 را بدست آورید. 𝑥آن، مقدار 
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 نید.کروش رسم مماس بر دایره از نقطه ای خارج دایره را با رسم شکل، ) کوتاه در حد کفایت ( بیان   .6
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ارجند را بیان با استفاده از دستور محاسبه طول مماس مشترک خارجی، فرمول خاص در حالتی که دو دایره مماس خ  .7

 و اثبات کنید.
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𝑥 3دو دایره واقع در یک صفحه که مماس درونی اند، به ترتیب برابر شعاع های   .8 + و طول خط المرکزین آنها  𝑥 2 و 1

𝑥 2برابر  −  است. اندازه شعاع هر دایره را بدست آورید. 1

 

 

 
 

 

 

5/1 
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 یک چهار ضلعی محاطی است اگر و تنها اگر :  .12
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 تبدیلات هندسی را تشریح کنید.الف( ویژگی ایزومتری در   .13

 
 را بسیار کوتاه بیان کنید. " بازتاب محوری "مورد از ویژگی های تبدیل هندسی 4ب( 

 را حفظ می کند. محیط، مساحتزاویه، شیب را حفظ نمیکند/ جهت را حفظ نمیکند/  /طولپاست 

2 

می نامیم.  ′𝐴، نقطه  𝑑را تحت بازتاب نسبت به خط  𝐴قرار دارد. تصویر نقطه  𝑑از خط  6√2به فاصله  𝐴نقطه   .14

را  ′′𝐴𝐴حاصل شود. طول پاره خط  ′′𝐴درجه دوران می دهیم تا نقطه  120به اندازه  ′𝐴را حول نقطه  𝐴نقطه 

 محاسبه کنید.
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